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TABLICE – TRANSFORMACJA FOURIERA

1. Własności TF funkcji – niech f : Rn → C, f̂ = F [f ], spełnia odpowiednie założenia

funkcja g(x) transformata ĝ(ξ) = F [g](ξ)

f(Ax), A ∈ Rn×n
1

|detA|
f̂(A−T ξ)

f(x− x0), x0 ∈ Rn e−2πix0·ξf̂(ξ)

e2πiξ0·xf(x), ξ0 ∈ Rn f̂(ξ − ξ0)

f(x) f̂(−ξ)

fxk(x) 2πiξk · f̂(ξ)

−2πixk · f(x), f̂ξk(ξ)

(f1 ∗ f2)(x) f̂1(ξ) · f̂2(ξ)

∫
Rn
f(x) · ĝ(x) dx =

∫
Rn
f̂(x) · g(x) dx

∫
Rn
|f(x)|2 dx =

∫
Rn
|f̂(x)|2 dx

2. Własności TF dystrybucji temperowanych – niech f ∈ S ′(Rn), f̂ = F [f ]
Oznaczenia:

∀f∈D′(Rn) ∀ϕ∈D(Rn) 〈βf, ϕ〉 = 〈f, βϕ〉, gdzie β ∈ D(Rn);

∀f∈D′(Rn) ∀ϕ∈D(Rn) 〈Tx0f, ϕ〉 = 〈f, T−x0ϕ〉, gdzie x0 ∈ Rn, Tx0ϕ(x) = ϕ(x− x0);

∀f∈D′(Rn) ∀ϕ∈D(Rn) 〈 qf, ϕ〉 = 〈f, qϕ〉, gdzie qϕ(x) = ϕ(−x);

(Dαf )̂ = (2πiξ)αf̂
(
(−2πix)αf

)̂
= Dαf̂

(Tx0f )̂ = e−2πix0·ξf̂ (e2πix·ξ0f )̂ = Tξ0 f̂

(
qf
)̂ =

(
f̂
)
q (f )̂̂ = qf
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3. Pary transformat – niech α ∈ R+, ξ0 ∈ R.

funkcja f(x)
transformata
f̂(ξ) = F [f ](ξ)

dystrybucja
f ∈ S ′(R) transformata f̂ = F [f ]

e−πx
2

e−πξ
2

δ 1

1(−α,+α)(x) 2α
sin(2παξ)

2παξ
1 δ

sin(2παx)
2παx

1
2α

1(−α,+α)(ξ) δx0 e−2πix0ξ

Λ(−α,+α)(x) α

(
sin(παξ)
παξ

)2
e2πixξ0 δξ0(

sin(2παx)
2παx

)2 1
2α

Λ(−2α,+2α)(ξ) P.V.
1
x

−iπsgn ξ

e−α|x|
2α

α2 + (2πξ)2
cos(2πxξ0)

1
2

(δξ0 + δ−ξ0)

1
α2 + x2

π

α
e−2πα|ξ| sin(2πxξ0)

1
2i

(δξ0 − δ−ξ0)

* gdzie 1(−α,+α)(x) =


1 dla |x| < α,
1
2 dla |x| = α,

0 w p.p.

oraz Λ(−α,+α)(x) =


x+ α dla α ¬ x ¬ 0,

−x+ α dla 0 < x ¬ α,
0 w p.p.

.


