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1. ILOCZYNY NIESKONCZONE

Niech ¢, € C, n € N. Rozwazamy nieskonczone iloczyny

00
ch201'02'63'....
n=1

o0
Definicja 1. Tloczyn [] cn, ¢n € C, nazywamy zbieznym, jesli zachodza oba ponizsze warunki:
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a‘) ElTLOEN vTL>TL() Cn 7& 07

b) istnieje granica lim (cpg41 - Cng+2 - Cn) # 0.
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Definicja 2. Tloczyn [] (14 ¢,), ¢n € C, nazywamy bezwzglednie zbieznym, jesli zbiezny jest
n=1
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iloczyn [] (14 |ey|) (lub réwnowaznie: zbiezny jest szereg > |cy|).
n=1 n=1

1. Udowodnié¢ ponizsze twierdzenie.
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Twierdzenie 1.1 (Warunek Cauchy’ego zbieznosci iloczynu nieskonczonego). lloczyn [] ¢, jest
n=1

zbiezny wtedy 1 tylko wtedy, gdy
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2. Udowodni¢ ponizsze twierdzenie.

o0
Whniosek 1.2 (Warunek konieczny zbieznosci iloczynu nieskonczonego). Jesli [] ¢, jest zbieiny,
n=1

to lim ¢, = 1.
n—oo

3. Udowodnié¢ ponizsze twierdzenie.

Twierdzenie 1.3. Jesli x,, € Ry U{0} dla n € N, to wéwczas

[ee] oo
H (1+x,) Jest zbieiny & Z T, jest zbiezny.
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4. Tloczynem dwoch nieskonczonych iloczynéw [] (1 +an) i [ (1 + b,) nazywamy nieskonczony
n=1 n=1
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iloczyn T[] (1 + ayn) (1 + by,). Udowodni¢ ponizsze twierdzenie.
n=1

Lemat 1.4. lloczyn dwoch iloczyndéw bezwglednie zbieznych teZ jest bezwzglednie zbiezny.



