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11. TRANSFORMACJA FOURIERA #2 - DYSTRYBUCJE TEMPEROWANE

Niech F[f] = f oznacza transformate Fouriera f € S'(R™). Ponadto, dla dowolnego xo € R™
zdefiniujmy operator Tx,: D'(R™) — D'(R"™) poprzez wzdr

Viepr®r) Voen@®r)  Txofs ) = {fs Toxo®)
gdzie Tx,p(x) = p(x —x0), X = (x1,...,7n) € R™
1. Niech f e §'(R"™). Wykazaé, ze
D)= (2mig)° ],

a) dla dowolnego wielowskaznika a zachodzi: (

b) dla dowolnego wielowskaZnika « zachodzi: ( —27ix)“ ) =D f ,
(
(

xof) _ e—27rzx0 §f

e2mix-§o f) Téof

c¢) dla dowolnego xo € R™ zachodzi:

d) dla dowolnego &, € R™ zachodzi:

Dla dowolnej f € D'(R™), niech f oznacza dystrybucje dana wzorem
vcpeD(R") <f’ S0> = <f’ S\é> )

gdzie 5(x) = ¢(—x).

2. Niech f e §'(R™). Wykazaé, ze

a) (F) =(F)", b) (Y=

~

3. Niech &£ € R". Wyznaczy¢ transformaty Fouriera dystrybucji temperowanych generowanych przez
funkcje f: R™ — C:

a) f(x)=1, c) f(x) = cos(2mx - &),
b) f(x) = e* &0, d) f(x)=sin(27x - &).

4. Niech P.V.% oznacza operator liniowy dany wzorem

1 1
Voes(R) <P.V.E, Yy = P.V.J o(r)dr = lim —p(z)dz.

R % e=0F Jjz|>e T

Wykazaé, ze P.V.% jest dystrybucja temperowana, a jej transformata Fouriera jest dystrybucja
generowana przez funkcje

F(&) = —imsgné.

5. Wykorzystujac rownosé Plancherela obliczy¢
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