Zadania powtorzeniowe z AM1 Czesc 1

Zadania powtorzeniowe z Analizy 1 - cze$é 1

Zadanie 1. Obliczy¢ arctg(—1), arccos(cos(18%)), cos(3 arccos(—x)), sin(2 arcsin(%)), tg(5 arcsin(-y)).

Zadanie 2. Przedstawié¢ funkcje odwrotng wzgledem funkcji f(x) = w dla x € (=%, %) za pomocq funkcji
arcctg.

Zadanie 3. Udowodnié tozsamos$é: (a) arcsin \/x + arccos \/z = g dla = €10,1]
(b) arctgx + arcctga = g dla z€eR

Zadanie 4. Wyrazié funkcje odwrotng wzgledem funkcji f(x) = 2sin(3z —4) obcietej do przedziatu [% + % % + 3]
poprzez funkcje arcsin .

4
Zadanie 5. Wyznaczyé funkcje odwrotng do funkcji f(x) = 2 arcsin ree w. Wyznaczyé jej dziedzine i zbior
wartosci.

sin(arccos x)

V1—22

Zadanie 6. Narysowaé wykresy funkcji: (a) y = tg(arcctg(—2z)), (b) y = 2arcetg(tgz), (c) y =
dla z € [0,1).
Zadanie 7. Udowodni¢ wzory: (a) cosh®z —sinh®z =1 (b) sinh 2z = 2sinh x cosh .

Zadanie 8. Obliczyé granice ciggow, gdy:

(a) an:\/nQ—i—n—\/nQ—n, (b) a, = €/2n3+3n2+n—\3/2n3+n2—1,

(c) an:n(\3/8n3—n—2n), (d) a, =nvV2— /203 +5,

n " 1 1 1
(e) an = T\‘/Q?’”“ +3n+200s(§), f) an, = \/1+ §+§+"'+ﬁ’
(g) L + L +...+ 1 (h) ! + 2 + ...+ n
Ay = ee + —— Ay = i —
& N R Vit tn St tn | Vniton St +nn
. 1 . 1
(_]) a, = (0,9999 + E)", (_]) a, = (1,0001 - E)”,

5 2
Tlg +1 n 7l2 1 3—n
(k) an = < n3 ) @) an = <ng+1>

1 3n+1\" nsin(n!) ™+ 37t e
(m) an:\/n2+n+7n+<7n—1> (n) an = n?+1 +3"+2—5-7”+ o 10m 4

2n+1 —14n
n—3 ™m+6
_ n/an n — 2 _
(o)an—( ) + /3 4 (p) an = /90 +/n 3n+<7n_1)

n

Zadanie 9. Wykazaé, Ze nie istniejg granice

. 1 . . . . 2
(a) Ilg(r)lJr cos — (b) xl;rxgoe cos T (c) xl;n;sm(x ).
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Zadanie 10. Obliczyé granice (jesli istniejq)
. 2T —\xx ) . Vr—6+2
(a) Ili}rrgl =T 7 (b) wEIPoo <\/x(x +2) — Vx(z + 1)) (c) rl_l)rl_lz BT
. 2?4 dr—12 . sin(2? + 2%)
(d) Jim =5 () Jim (cos v/ 47~ cosa) (0) o e 7329
322 3 o ln(l 1‘2)
. Y . _ 7\ = o
© e ® (-39 0 1202
Zadanie 11. Dobraé (jesli to mozliwe) wartosci parametréw a i b, tak aby funkcja
a% dla =<0,
flz)y=4¢ br+1 dla  x€10,1],
ez dla z>1
byta ciggla na R.
Zadanie 12. Zbadaé ciggltosé funkcji f, jesli:
2 e +1

(a) f: (—-1,400) » R f(z) = lim

n—>001—|—1:”7

Zadanie 13. Wyznaczyé asymptoty funkcji:

@ )= e (5%,

Zadanie 14. Sprawdzié, czy istnieje f'(xg) gdy

—2
3 + z arcctg —- dla

(a) f(x)= ||
3 dla
1
(b) flz) = tg <arctg x) dla x#0 ,
0 dla =0
(c¢) f(z)=+1—sinz, xozg

(b) f: R—=R f(z) = lim
(b) f(z) = bz + arcsin (1— 1).

x#0
=0

n—oo ren® 4 2°

||

) m0:0

ODPOWIEDZI:

2. f1(x) = arcctg(2z) — 5

4. f~Hz) = (r+4 —arcsin(£))/3

5. f71(x) =2cos 2 —4. Dy—1 = [-27,0], Zwy—1 = [—6,—2].

6. Dy =R\ {Z + kn k € Z}, Dy =R

8. (a) 1 (b) 337 (c) —75(d) 0 (¢) 8 () 1 (g) 0 (h) 5 (i) 0 (j) o0 (k) oo (1) € (m) 2 (n) 9,8 (0) e +4 (p) e~

10. (a) 27 (b) ~1 (¢) 35 (d) 2 () 0 (F) 4 (g) €™3/2 () e~ (i) —1
11. a=b=2

12. (a) nieciagta w 29 = 1 (b) nieciagla w 2y =0

13. (a) y = e=1/2. asymptota pozioma obustronna; x = 2 - asymptota pionowa lewostronna; x = —2 - asymptota

pionowa prawostronna (b) y = 5x 4 § - asymptota ukosna obustronna;

14. (a) f'(zo) = 7 (b) nie istnieje (c) nie istnieje



