MEiL, Analiza I - egzamin - 01.02.19

Zadanie 1. Dana jest funkcja f(z) = 3 — x7%*.

a) Wyznaczy¢ wszystkie asymptoty wykresu funkcji f.
b) Wyznaczy¢ przedzialty monotonicznosci i ekstrema funkcji f.
Zadanie 2. Obliczy¢ wartosé srednia funkcji

202+ x

0=

na przedziale [0, 2].
Zadanie 3. Dana jest funkcja:

Fay) = 2 + 3yIn(a? + 3?) dla (z,y) # (0,0)
Y7 = 2 dla (z,y) = (0,0).

a) Obliczy¢ pochodne czastkowe funkeji f we wszystkich punktach, w ktorych istnieja.
b) Czy f. jest ciagta? Odpowiedz uzasadnic.

Zadanie 4. Korzystajac z definicji zbada¢ zbieznosé caltki niewtasciwe;j

> In®(z + 1)
/0 G2 dx.

Zadanie 5.
a) Wyznaczy¢ ekstrema lokalne funkcji f(z,y) = 2® — 8y3 — 24y — 2.

b) Poda¢ definicje pochodnej kierunkowej funkeji f w punkcie (—1,4) w kierunku wektora
w = [6,—8].



MEiL, Analiza I - egzamin - 01.02.19
Zadanie 1. Dana jest funkcja f(x) =1+ (—x)3°.
a) Wyznaczy¢ wszystkie asymptoty wykresu funkcji f.
b) Wyznaczy¢ przedzialty monotonicznosci i ekstrema funkcji f.

Zadanie 2. Obliczy¢ objetos¢ bryty powstatej z obrotu dookota osi OX wykresu funkcji

y— wn (z4+v@F1)  dacelo.l

Zadanie 3. Dana jest funkcja:

~—

1+ 2 In(z® 4 9?) dla (z,y) # (0,0
f(z,y) = 1 dla (z,y) = (0,0).

a) Obliczy¢ pochodne czastkowe funkeji f we wszystkich punktach, w ktorych istnieja.
b) Czy f, jest ciagta? Odpowiedz uzasadni¢.

Zadanie 4. Korzystajac z definicji zbada¢ zbieznosé calki niewtasciwej
1
1/
/ — T g
o t\V1—2x

a) Wyznaczy¢ ekstrema lokalne funkcji f(z,y) = 223 + 42 + y* — 2zy + 3.

Zadanie 5.

b) Poda¢ definicje pochodnej kierunkowej funkcji f w punkcie (-2, 3) w kierunku wektora

@ = [~3,4].



MEiL, Analiza I - egzamin - 08.02.19

Zadanie 1. Obliczy¢ granice:

2 5n2—n
) I 2n“ —3n+ 2
Y e\ 202 —3n+4

2 xX
b) lim (— arctgx)
T—r00 m
Zadanie 2. Dana jest funkcja:

o) 1+ ﬁyyz dla (z,y) # (0,0)
1 dla (z,y) = (0,0).
a) Obliczy¢ pochodne czastkowe funkeji f w punkcie (0,0).
b) Czy funkcja f jest ciagta w punkcie (0,0)? OdpowiedZ uzasadnié.
¢) Wyznaczy¢ punkty, w ktorych f jest rozniczkowalna.
Zadanie 3. Obliczy¢ dtugosé krzywej y = 1 — In(cosz) dla x € [O, g}

Zadanie 4. Obliczy¢ catke lub wykazaé, ze jest rozbiezna

—1
/ (m — arcctg z)dz.

(e 9]

Zadanie 5. Przeksztalci¢ wyrazenie
0z 0z
y—+VI4+a? —
dy ox

wprowadzajac nowe zmienne niezalezne u i v, przy czym y = e* oraz r = sinh v.
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Zadanie 1. Obliczy¢ granice:

1 2 n
a) lim + S e ———
) (\/n4 +n2  V/nt+2n? vnt+n- n2)

. 15
b) llm €T2+3 Inzx
z—07F

Zadanie 2.

a) Wyznaczy¢ wszystkie asymptoty wykresu funkeji okreslonej wzorem

f(z) = 3x + arccos (1 - i) .

|z
b) Wyznaczy¢ a, tak zeby funkcja

arctg(z + 2)

dl -2
f@)={ drys W7
a dla z=-2
byla ciagta w w punkcie zo = —2. Korzystajac z definicji, zbadaé¢ rézniczkowalnosé

funkcji f w tym punkcie.

Zadanie 3. Obliczy¢ pole obszaru ograniczonego wykresem funkcji

osia OX oraz prostymi z =01ix = 3.

Zadanie 4. Obliczyé¢ catke lub wykazaé, ze jest rozbiezna
o 4
/ §+ dx.
o o +4zx
Zadanie 5.

a) Wyznaczy¢ ekstrema lokalne funkcji

fz,y) = 22° + 2y + 5% + o

b) Napisa¢ rownanie plaszczyzny stycznej do wykresu funkcji f w punkeie ((1,3), f((1,3)).



