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Uwaga: Praca musi byé napisana czytelnie (fragmenty nieczytelne nie bedq oceniane).

(1)

(3p) Niech f: R — Rig € R. Podaé¢ definicje lim,_, ., f(z) = g w wersji Cauchy’ego i w wersji

Heinego.

(5p) Niech f : [a,b] — R bedzie funkcja ciagla, gdzie —oco < a < b < co. Czy funkcja f moze byé
nieograniczona? Odpowiedz uzasadni¢ podajac przyktad lub formutujac i dowodzac odpowiednie

twierdzenie.




(2)

(2p) Poda¢ definicje funkcji jednostajnie ciaglej.

(2p) Co to znaczy, ze funkcja f: D — R, D C R, spelia warunek Lipschitza?

(3p) Czy kazda funkcja spemiajaca warunek Lipschitza jest jednostajnie ciagta? OdpowiedZ
uzasadni¢ podajac kontrprzykiad lub dowodzac odpowiednie twierdzenie.



(3)

(2p) Poda¢ definicje minimum lokalnego wlasciwego.

(2p) Podaé pierwszy warunek wystarczajacy minimum lokalnego wlasciwego.

(3p) Czy funkcja f : R — R, majaca w punkcie 2o € R minimum lokalne wlasciwe, musi by¢
w tym punkcie rézniczkowalna? Odpowiedz uzasadni¢ podajac kontrprzykiad lub dowodzac
odpowiednie twierdzenie.



(4)

(3p) Poda¢ definicje funkcji pierwotnej i calki nieoznaczone;.

(2p) Czy funkcja f: R — R, f(x) = ¢*”, ma funkcje pierwotna? Odpowiedz uzasadnié.

(3p) Uzywajac jedynie podstawowych wzoréw rachunku catkowego, obliczy¢ catke [ \/jf?.




