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PRZYK LADOWY egzamin z Analizy Matematycznej I

CZ ↪EŚĆ 1 - TEORIA

pytanie 1 2 3 4 suma
punkty

Uwaga: Praca musi być napisana czytelnie (fragmenty nieczytelne nie b ↪ed ↪a oceniane).

(1)
(3p) Niech f : R→ R i g ∈ R. Podać definicj ↪e limx→−∞ f(x) = g w wersji Cauchy’ego i w wersji
Heinego.

(5p) Niech f : [a, b]→ R b ↪edzie funkcj ↪a ci ↪ag l ↪a, gdzie −∞ < a < b <∞. Czy funkcja f może być
nieograniczona? Odpowiedź uzasadnić podaj ↪ac przyk lad lub formu luj ↪ac i dowodz ↪ac odpowiednie
twierdzenie.



(2)
(2p) Podać definicj ↪e funkcji jednostajnie ci ↪ag lej.

(2p) Co to znaczy, że funkcja f : D → R, D ⊂ R, spe lnia warunek Lipschitza?

(3p) Czy każda funkcja spe lniaj ↪aca warunek Lipschitza jest jednostajnie ci ↪ag la? Odpowiedź
uzasadnić podaj ↪ac kontrprzyk lad lub dowodz ↪ac odpowiednie twierdzenie.



(3)
(2p) Podać definicj ↪e minimum lokalnego w laściwego.

(2p) Podać pierwszy warunek wystarczaj ↪acy minimum lokalnego w laściwego.

(3p) Czy funkcja f : R → R, maj ↪aca w punkcie x0 ∈ R minimum lokalne w laściwe, musi być
w tym punkcie różniczkowalna? Odpowiedź uzasadnić podaj ↪ac kontrprzyk lad lub dowodz ↪ac
odpowiednie twierdzenie.



(4)
(3p) Podać definicje funkcji pierwotnej i ca lki nieoznaczonej.

(2p) Czy funkcja f : R→ R, f(x) = ex
2
, ma funkcj ↪e pierwotn ↪a? Odpowiedź uzasadnić.

(3p) Używaj ↪ac jedynie podstawowych wzorów rachunku ca lkowego, obliczyć ca lkȩ
∫

dx√
x2+3

.


