
Skróty wyk ladów z AM1 (semestr zimowy, 2023/2024) Wyk lad 12

Wyk lad 12: Punkty przegiȩcia. Badanie przebiegu zmienności funkcji

Przez ca ly wyk lad bȩdziemy zak ladać, że D ⊂ R, f : D → R i x0 jest punktem wewnȩtrznym zbioru
D.

Definicja (punktu przegiȩcia).
Punkt (x0, f(x0)) nazywamy punktem przegiȩcia (wykresu) funkcji f ⇔ funkcja f ma w tym punk-
cie styczna̧ i zmienia siȩ w nim ze ścísle wypuk lej na ścísle wklȩs la̧ lub na odwrót.

Twierdzenie 11.1 (warunek konieczny punktu przegiȩcia).
Jeśli (x0, f(x0)) jest punktem przegiȩcia funkcji f i istnieje f ′′(x0), to f ′′(x0) = 0.

Twierdzenie 11.2 (warunek wystarczaja̧cy punktu przegiȩcia).
Jeśli funkcja f ma w punkcie (x0, f(x0)) styczna̧ i istnieje δ > 0 taka, że f jest dwukrotnie
różniczkowalna w (x0 − δ, x0) ∪ (x0, x0 + δ), przy czym{

f ′′(x) < 0 dla x ∈ (x0 − δ, x0)
f ′′(x) > 0 dla x ∈ (x0, x0 + δ)

lub

{
f ′′(x) > 0 dla x ∈ (x0 − δ, x0)
f ′′(x) < 0 dla x ∈ (x0, x0 + δ),

to (x0, f(x0)) jest punktem przegiȩcia funkcji f .
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