Skréty wyktadéw z AM1 (semestr zimowy, 2023/2024) Wyklad 12

Wyklad 12: Punkty przegiecia. Badanie przebiegu zmiennosci funkcji

Przez caly wyklad bedziemy zakladac¢, ze D C R, f: D — R i g jest punktem wewnetrznym zbioru
D.

Definicja (punktu przegiecia).
Punkt (z9, f(x0)) nazywamy punktem przegiecia (wykresu) funkcji f < funkcja f ma w tym punk-
cie styczna i zmienia sie w nim ze $cisle wypuktej na $cidle wklesta lub na odwrét.

Twierdzenie 11.1 (warunek konieczny punktu przegiecia).
Jesli (zo, f(x0)) jest punktem przegiecia funkeji f i istnieje f”(xg), to f”(zo) = 0.

Twierdzenie 112 (warunek wystarczajacy punktu przegiecia).
Jesli funkcja f ma w punkcie (zo, f(xo)) styczng i istnieje 6 > 0 taka, ze f jest dwukrotnie
rézniczkowalna w (xg — 9, o) U (29, 2o + §), przy czym

f(x) <0 dla z€ (xg—d,x0) b ff(x)y>0 dla z€ (xg—0,x0)
f'(x) >0 dla =z € (xg,z0+9) f'(x) <0 dla =z € (xg,x0+9),

to (zg, f(zo)) jest punktem przegiecia funkcji f.



