Skréty wyktadéw z AM1 (semestr zimowy, 2023/2024) Wyklad 14

Wyklad 14: Metody wyznaczania calek. Calka oznaczona.

wielomian; (z)

1). Calkowanie funkcji wymiernych wiclomiany (z)

Metoda zostala oméwiona na poprzednim wyktadzie.
2). Calkowanie wyrazen trygonometrycznych [ G(sinz,cosz)dz, gdzie G jest funkcja wy-
mierng dwoéch zmiennych
e G(—sinx,cosx) = —G(sinx,cosx) =t =cosx
e G(sinz,—cosx) = —G(sinx,cosx) =t =sinz

e G(—sinz,—cosz) = G(sinz,cosz) =t =tgx

. . . 42
e podstawienie uniwersalne: ¢t = tg§ = sinx = %, cosT = %2%, dr = %dt
3). Calki typu [G (9:, ¢ g;”j:g) dx , gdzie d # 01 G jest funkcja wymierna dwéch zmien-
nych (czasami ponizsze podstawienie dziata takze dla funkcji G innej postaci)
Podstawiamy ¢t = { gﬁig = r=... =dzr=...1otrzymujemy cale z funkcji wymierne;j.

4). Calki zawierajace pierwiastek z tréjmianu kwadratowego

podstawienie Eulera
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e Metoda wspélezynnikéw nieoznaczonych do obliczania calek [
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nie znamy

CALKA OZNACZONA:

Definicja. Jesli f : P — R posiada funkcje pierwotna F' oraz a,b € P, to calka oznaczona od a
do b funkcji f, oznaczana f; f(z)dz, nazywamy liczbe F(b) — F(a). Zapisujemy

a

b
/ f(x)dz = [F(2)]° = F(b) — F(a), gdzie F jest dowolna funkcja pierwotna f.



