Zadania z AM1 dla grupy 1 (semestr zimowy, 2023/2024) Zestaw 1

1. Funkcje i ich wlasnosci. Funkcje cyklometryczne.

1. Wykazaé, ze zlozenie funkcji rosnacych jest funkcja rosnaca. Czy ztozenie funkcji malejacych
jest funkcja malejaca? OdpowiedZ uzasadnié.

2. Podaé maksymalny przedzial zawierajacy liczbe 0, na ktérym funkcja f(x) = 22 + 42 + 1 jest
réznowartosciowa. Nastepnie wyznaczy¢ funkcje odwrotna do f na tym przedziale.

3. Narysowaé wykresy funkcji odwrotnych do
a) sinz na przedziale [, 7], b) cosz na przedziale [0, 7],

c) tgx na przedziale (-3, T) d) ctgx na przedziale (0, ).

4. Wyznaczy¢

a) arcsin(—1/2), b) arcsin(v/3/2),
c) arccos(0), d) arctg(0),
e) arcctg(0), f) arcctg(—v/3),
g) arctg(tg(7m/8)), h) cos(2arcsin(4/5)),
i) arccos(sin(157/7)), J) sin(% arccos(3/7)).

5. Przedstawi¢ funkcje odwrotna do f(z) = sinx na przedziale |7, 37”] za pomoca funkcji

a) arcsin,
b) arccos.

6. Narysowaé wykresy funkcji f(x) = arcsin(sinz) i g(z) = sin(arcsin z).

7. Udowodni¢, ze dla kazdego = € [—1, 1] mamy
a) arccos(—zx) = 7 — arccos z,
b) arcsinz + arccosz = 7.



