
Zadania z AM1 dla grupy 1 (semestr zimowy, 2023/2024) Zestaw 1

1. Funkcje i ich w lasności. Funkcje cyklometryczne.

1. Wykazać, że z lożenie funkcji rosn ↪acych jest funkcj ↪a rosn ↪ac ↪a. Czy z lożenie funkcji malej ↪acych
jest funkcj ↪a malej ↪ac ↪a? Odpowiedź uzasadnić.

2. Podać maksymalny przedzia l zawieraj ↪acy liczb ↪e 0, na którym funkcja f(x) = x2 + 4x + 1 jest
różnowartościowa. Nast ↪epnie wyznaczyć funkcj ↪e odwrotn ↪a do f na tym przedziale.

3. Narysować wykresy funkcji odwrotnych do
a) sinx na przedziale [−π

2 ,
π
2 ], b) cosx na przedziale [0, π],

c) tg x na przedziale (−π
2 ,

π
2 ), d) ctg x na przedziale (0, π).

4. Wyznaczyć

a) arcsin(−1/2), b) arcsin(
√

3/2),

c) arccos(0), d) arctg(0),

e) arcctg(0), f) arcctg(−
√

3),

g) arctg(tg(7π/8)), h) cos(2 arcsin(4/5)),

i) arccos(sin(15π/7)), j) sin(
1

2
arccos(3/7)).

5. Przedstawić funkcj ↪e odwrotn ↪a do f(x) = sinx na przedziale [π2 ,
3π
2 ] za pomoc ↪a funkcji

a) arcsin,
b) arccos.

6. Narysować wykresy funkcji f(x) = arcsin(sinx) i g(x) = sin(arcsinx).

7. Udowodnić, że dla każdego x ∈ [−1, 1] mamy
a) arccos(−x) = π − arccosx,
b) arcsinx+ arccosx = π
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