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5. Pochodna funkcji jednej zmiennej.
1. Zbadaé rézniczkowalnoéé funkeji f(z) = |z|*> na R.
2. Obliczy¢ pochodna funkeji f(z) = z|2 — x| w punktach w ktérych pochodna ta istnieje.

3. Wrykazaé, ze funkcja dana wzorem
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ma pochodna tylko w punkcie z = 0.

4. Zbada¢ rézniczkowalnosé funkcji
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0 jezeli x =0
5. Wyprowadzi¢ wzory na pochodne funkcji cosx i ctgx.

6. Obliczy¢ pochodne podanych funkcji w ich naturalnych dziedzinach:
a) f(x)=1—2ctg(a® + 22> — 2z +127) b) flz) =2 —e?
c) f(x) =Va2+1+cosa® d) f(x) =2 e) f(x) =log,(3tgx — 7).

7. Wyznaczy¢ pochodne funkcji arcsin z i arctg x korzystajac z twierdzenia o pochodnej funkcji
odwrotnej. Nastepnie obliczy¢ pochodne podanych nizej funkcji w ich naturalnych dziedzinach:

a) f(x) = arctg n 20 > b) f(z) = arcsin(In 1).

8. Zaktadajac, ze funkcja f jest rézniczkowalna w punkcie x( obliczy¢

lim f(zo + h) —f(xo—h).
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Czy z istnienia powyzszej granicy wynika, ze f jest rézniczkowalna w punkcie zy?

9. Obliczy¢ pochodna funkcji f danej wzorem
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Czy f' jest funkcja ciagla na R?

10. Wyznaczy¢ wzér na n-ta pochodna funkcji f(z) = z?e™2.

11. Wyznaczy¢ réwnanie stycznej do wykresu funkcji f(z) = W w punkcie o odciete]

xo = 4 lub wykazaé, ze taka styczna nie istnieje.

12. Dobraé¢ parametr ¢ € R\ {0} tak aby krzywa o réwnaniu y = ¢(1 + 2?)Inz przecinala
0$ OX pod katem «.



