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7. Regu la de l’Hospitala i nie tylko.

1. Obliczyć:

a) lim
x→0

arcsin(3x) − 3 arcsinx

x3

b) lim
x→0

x2 sin 1
x

sinx

c) lim
x→0+

x1/ ln(ex−1)

d) lim
x→π

4

(tg x)tg 2x

e) lim
x→0

(
2

π
arccosx

)1/x

f) lim
x→0

(
sinx

x

) 1
x2

.

2. Wyznaczyć asymptoty funkcji f(x) = x exp
( −1
x+2

)
.

3. Udowodnić, że

∀x∈R − 1√
2e

≤ xe−x2 ≤ 1√
2e

.

4. Wykazać, że funkcja

f(x) =

{
e−

1
x2 jeżeli x ̸= 0

0 jeżeli x = 0

a) jest trzykrotnie różniczkowalna w punkcie x0 = 0,
b)⋆ jest nieskończenie wiele razy różniczkowalna w punkcie x0 = 0.

5. Wyznaczyć asymptoty funkcji f oraz jej przedzia ly monotoniczności i ekstrema lo-
kalne, jeśli

a) f(x) = ln3 x− 3 lnx, b)f(x) =

{
x e−

1
x2 dla x ̸= 0

0 dla x = 0
.
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