
Zadania z AM1 dla grupy 1 (semestr zimowy, 2023/2024) Zestaw 9

9. Ca lka nieoznaczona

1. Obliczyć:

a)

∫
(
√
x− 2)2

x2
dx b)

∫
1

sin2 x cos2 x
dx

2. Stosuja̧c wzory na ca lkowanie przez podstawienie lub na ca lkowanie przez czȩści ob-

liczyć:

a)

∫
ln5 x

x
dx b)

∫
x3dx

x8 + 1
c)

∫
xn lnxdx, n ∈ N d)

∫
x arctg xdx

e)

∫
arcsinxdx f)

∫
x ln(1 + x2)dx g)

∫
ex sin 2xdx h)

∫
sin(lnx)dx

i)

∫
ctgx

ln(sinx)
dx j)

∫
dx

ex + e−x
.

3. Obliczyć:

a)

∫
|x|dx b)

∫
max(1, x2)dx.

4. Wyprowadzić wzory rekurencyjne dla ca lek:

a)

∫
sinn xdx, n ∈ N ∪ {0} b)

∫
dx

(1 + x2)n
, n ∈ N.

5. Obliczyć nastȩpuja̧ce ca lki z funkcji wymiernych:

a)

∫
dx

1 − x2
b)

∫
x3 + 1

x3 − 5x2 + 6x
dx c)

∫
xdx

x3 − 3x + 2
d)

∫
dx

x3 + 1
.

6. Obliczyć ca lki z wyrażeń trygonometrycznych:

a)

∫
cos2 xdx b)

∫
cos7 xdx c)

∫
sin 4x cos 3xdx d)

∫
sin3 x

cos4 x
dx

e)

∫
dx

1 + sin2 x
f)

∫
dx√

sin3 x cos5 x
g)

∫
dx

5 − 3 cosx
.

7. Obliczyć ca lki zawieraja̧ce pierwiastki:

a)

∫
1

x

√
1 − x

x
dx b)

∫
dx

3
√
x +

√
x

c)

∫
dx√

x2 − 2x + 5

d)

∫
(4x + 5)dx√
1 − x2 − 2x

e)

∫
xdx√

1 − 2x2 − x4
f)

∫ √
3 − 2x− x2dx

g)

∫
(3x− 2)

√
x2 − 2xdx.

1


