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1. Wykaż, że:

(a) 2arctgx+ arcsin
(
2x
x2+1

)
= π dla x ­ 1,

(b) 2xarctgx ­ ln(x2 + 1) dla x ∈ R,

(c) x
x+1 ¬ ln(x+ 1) ¬ x dla x ­ 0,

(d) lnx < 2
√
x dla x > 0,

(e) 2x < ln
(
1+x
1−x

)
dla x ∈ (0; 1).

2. Wyznacz przedziały monotoniczności i ekstrema lokalne funkcji f(x), jeśli:

(a) f(x) = x · e− 2x ,

(b) f(x) = x
(1+lnx)2 ,

(c) f(x) = arccos
(
1−x2
1+x2

)
,

(d) f(x) = ex
2+1

x2−1 ,

(e) f(x) = 2arctgx− x.

3. Naszkicuj wykres funkcji f(x) = arctg
(
2+x
2−x

)
− arctg

(
x
2

)
.

4. Korzystaja̧c z wzoru Maclaurina podaj przybliżenie funkcji

(a) f(x) =
√

1 + x2 wielomianem stopnia 4.

(b) f(x) = cos x wielomianem stopnia 6.

5. Korzystaja̧c z wzoru Maclaurina wykaż, że nierówność ex ­ 1 + x+ x2

2 zachodzi
dla x ­ 0.


