INFORMATYKA - SEMESTR 1
ANALIZA. ZESTAW 8-9.
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1. Niech f : [—a; a] — R, gdzie a > 0, bedzie funkcja ciaglta w [—a; al.
Wykaz, ze:
@ [ fla)ax= [ [f@)+ f(-2)] dx

—a
a

(b) jesli f jest funkcja parzysta, to / fz)dx = 2/a f(z) dx,
a 0

(c) jesli f jest funkcja nieparzysta, to / f(z)dx=0.
2. Nie obliczajac catki zbadaj monotonicznosé funkeji F'(x), jesli:
o) Py = [ 55
a = _—
! z t242t+2
2z ot

(b) F(z) = / .

3. Oblicz granice:
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4. Oblicz pole obszaru ograniczonego krzywymi o réwnaniach:
(a) 2y = —2®, 22 =—y?,
(b) y = sinx, y = cos2zx i zawierajacego w swym wnetrzu punkt
o)
(c) r = 3sin(2¢), ¢ € [0,7/2],
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(d) 72 = 4cos(29), ¢ € [—m/4,7/4].

. Oblicz dtugos¢ tuku krzywej:

(a) y=azyr dla0 <z <1,
(b) y=chzrdla0 <z <1,

(c) x(t) = acos(t),y(t) = asin(t), z(t) = bt dlat € [0, 27], gdzie stale
a,b> 0.

. Oblicz objetosé¢ bryly obrotowej powstatej przez obrot wokot osi OX

obszaru opisanego nierownosciami:

() 0< e <],

X
(b) 0<z<m sinz<y<2sinz.
Oblicz pole powierzchni obrotowej powstalej przez obrét wokot osi OX
krzywej opisanej réwnaniem :

(a) y = vz, z€[0,2],
(b) z(t) =3, y(t) =3, t € [0,1].

0<y<sinx +cosz,

. Korzystajac ze wzoru na pole powierzchni obrotowej wyprowadz wzor

na pole kuli o promieniu R.

. Oblicz, jesli istnieja, catki niewlasciwe I rodzaju:

400 2
(a) / r-e " dx,
0

0
(b) / e’ - cosx dx,

—0o0

(c) /_J:O b dx.

x2+4x+5
Oblicz, jesli istnieja, catki niewtasciwe II rodzaju:
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