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((,X)  -  wektor losowy charakteryzujący losowo wybrane ryzyko z portfela 

(  -  profil (parametr) ryzyka opisujący zróżnicowanie portfela 

X  -  wypłata (strata, wysokość roszczenia danego ryzyka, liczba szkód, ...) 

Pind :=  (((( = E(X(()  -  składka indywidualna 
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Opis ryzyka w kolejnych okresach ubezpieczenia:

(, X1, X2, ..., Xn, Xn+1,..., 

gdzie 

·     (   ma dystrybuantę U 

·     X1, X2, ...    są warunkowo niezależne pod warunkiem ( = (, o dystrybuancie F(, skąd 
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III. Model  dwumianowy – beta 

Zastosowanie:  grupowe ubezpieczenia na życie, grupowe ubezpieczenia wypadkowe, np. załóżmy, że w danej grupie każde ryzyko ma jednakowe prawdopodobieństwo wypadku, (np. niezdolności do pracy, inwalidztwa, etc), oraz, że  wypadki  występują niezależnie oraz osoba dla której zdarzy się wypadek opuszcza grupę. 

Niech dla każdego roku j = 1, 2,... 

Nj = liczba nowych wypadków w grupie w roku j 

Vj = liczba członków grupy na początku roku j 
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Założenia: 

(III1)  Liczby wypadków Nj , j = 1,2,...  są warunkowo niezależne pod warunkiem ( o rozkładzie dwumianowym: 
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  = „prawdziwe” prawdopodobieństwo wypadku, które chcielibyśmy znać. 

Stwierdzenie. Przy założeniach (III1) i (III2)  
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Dowód. (i), (ii) bezpośrednio z zał. modelu. 

(iii) 
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Z ostatnich równań i postaci (: 
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Sprzężone rodziny rozkładów 
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Definicja  Rodzina rozkładów 
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 (miara Lebesgue’a lub miara licząca) postaci: 
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Twierdzenie 2  Przy założeniach tw.1 mamy: 
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Stąd funkcja generująca kumulanty 
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Przykłady 

a) Poisson – Gamma 
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                      = rodzina rozkładów gamma. 

Zatem 
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b)  Dwumianowy – Beta 
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Z tw. 2 rodzina sprzężona:  
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         = rodzina rozkładów beta, skąd  
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c)  Gamma – Gamma 
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Z tw. 2 rodzina sprzężona 
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 = rodzina rozkładów gamma. 


[image: image155.wmf](

)

(

)

0

x

E

P

kol

=

Q

=

m

. 

d)  Normalny – normalny 

e) Geometryczny – Beta 
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Rodzina sprzężona: 
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        = rodzina rozkładów beta  (  
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Konstrukcja sprzężonych rodzin rozkładów 
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ii)    Rodzina  
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                                                                                         c.k.d. 

Tw. 3 wskazuje sposób konstrukcji rodziny sprzężonej. Definujemy: 
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