Matematyka 2
gr. 14 1 Seria Zadan Domowych 24 lutego 2020

zadania rozgrzewkowe

Zadanie 1 (1p)

Przepisz 10 razy tabelke

a<l1 a=1 a>1
T - . .
0 i—f zbiezna | rozbiezna | rozbiezna
1°° g—g rozbiezna | rozbiezna | zbiezna

Zadanie 2 (1p)

Przepisz 10 razy tabelke

a<l|a=1|a>1
T dx
gow—a < 0 o0 o0
1?3—?5 00 00 < 00

Zadanie 3 (0.5 p)

Korzystajac z powyzszej tabelki okresl zbieznosé catki. Jesli jest zbiezna, oblicz ile wynosi
a) Jo pdo

b) [ zdz
f - —=dx

d) [° \/%Eda:

e) o ! Ldx

) [ dx

) fo \/:75‘”
h) J7°

VavT
1

) Jo ﬁzdw

) 7 simde

k) fo© zda

fooldx

m) [,° ;gdm
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zadania rozgrzewkowe

Zadanie 4 (0.5 p)

Rozpoznaj, ktére z ponizszych calek to catki niewladciwe

flOO 1 L

0 g
b) _ 7radr

fol qdx

Tr—

f2md$

fl L dx
0 z24+5x+6

f) fi)l ﬁdfp

f 5 rpde

h) > Ldx

1 Inz

i) foﬂ sing 7

x

) foﬂ Si;f dx
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Zadania obowiazkowe

Zadanie 5 (2p)
Oblicz calki niewlasciwe
I mdx
) fooo mdx
0 mdx

d) % rrmrsde

) J2 e de

Zadanie 6 (2.5p)

Oblicz calki niewlasciwe

o0 1
s e 1L

o] 1
f5 x3+4224+5z dx

o8] 2243
C) fO z3+5x2+8x+4 dx

f z+1
0 16+32z+24x24+8x3+x4

Zadanie 7 (2p)
Oblicz calki niewlasciwe
) Jo e “dx

b) [5° ze " dx

c) fi)oo r?e®dx

d) [;° ze " d

fO eI—l—ldx

Zadanie 8 (3p)
Oblicz calki niewlasciwe

fo mdx

fl x2 1

J2 (2711)2 7ol

2
N e
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Zadanie 9 (2.5p)

Oblicz calki niewlasciwe

1
a) [ dz_ 1y

zlnx

b) fol In zdx

o0 dx
C) 1 zlnz

d) X  dx

1 zln’z

Zadanie 10 (2p)

Nie liczac catek, zbadaj czy sa zbiezne

a) Jo f5tda
b) [ €Lda

T

c) fol xInxdz

0 z247
d) fl 221224 741 dx

e) [° eu:ﬁdx

Zadanie 11 (2p)

Korzystajac z kryterium catkowego zbadaj zbieznos¢ szeregu
a) ool n%-f—l

b) £ wrtem

1
c) 2211 nlnn
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Tylko dla chetnych

Zadanie 12 (5p)

Oblicz calki niewlasciwe

a) ffooo aac2j—:£x+c’ @ 7& 07 b2 —4dac <0
b) Jy~ %7 a,byc >0, b —4ac >0

o) Jo 72—
a \/(z—a)(b—z)
d) [57 cos(bx)e " dx, a>0,b>0

™ dx
e) 0 a+bcosx? a>b>0

b dzx
f) fa a2 cos? z+b2 sin’ dzx

Zadanie 13 (9p)

Podaj przyklad funkcji ciaglej, okreslonej na zbiorze [0, 00), takiej ze dla kazdego n € IN zachodzi
f(n) =n, tj.
f) =1, f(2)=2, f(3) =3, f(4) =4,...

i catka [;° f(x)dx jest zbiezna.

Zadanie 14 (9p)

Zbadaj zbieznos¢ catki

69 g
SN x
dx
1 X

Zadanie 15 (10p)

Zbadaj zbieznos¢ catki

/ sin(z?)dx
0
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Tylko dla chetnych

Zadanie 16 - Calka Froullaniego (10p)

Zalozmy, ze f(x) jest okreslona i ciagla w przedziale [0,00) oraz istnieje skonczona granica
lim, o f(x) = f(c0) Wykaz, ze

[T I g (0) - ooy
0 T

a
Korzystajac z tego faktu oblicz catki
a) fb e—aT _p—bx dl‘

a T

b arctan az—arctan bx
b) [, - dz

Zadanie 17 (10p)

Dla jakich par (a,b) dodatnich liczb rzeczywistych ponizsza calka jest zbiezna

| (Wera-va-yve-va=t)a

Zadanie 18 (10p)

Oblicz catke
oo
/ x—%e—lggs(ﬁfl)dx
0

Wskazéwka: [ e dy = /T




