MD 1 Zadada szufladkowa Dirichleta
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Udowodnié, ze w dowolnym n+ 1-elementowym podzbiorze zbioru {1,2,...,2n} sa dwie liczby,

ktorych suma wynosi 2n + 1.

Udowodnié, ze w dowolnym n + 1-elementowym podzbiorze zbioru {1,2,...,2n} sa dwie liczby

wzglednie pierwsze.

Udowodnié, ze w dowolnym n+ 1-elementowym podzbiorze zbioru {1,2,...,2n} sa dwie liczby,
z ktorych jedna jest dzielnikiem drugiej. Wsk. Kazda liczbe mozna przedstawi¢ jednoznacznie

jako iloczyn liczby nieparzystej i potegi 2.

Udowodni¢, ze w dowolnym n+1-elementowym zbiorze liczb catkowitych sa dwie liczby, ktorych

roznica jest podzielna przez n.

Udowodni¢, ze dla dowolnych liczb naturalnych wzglednie pierwszych a i m istnieje liczba

naturalna n taka, ze a — 1 jest podzielna przez m.

Udowodni¢, ze w dowolnego n-elementowym zbiorze liczb catkowitych istnieje niepusty podzbior

o sumie elementéw podzielnej przez n.

Niech n bedzie liczba naturalna, a A k-elementowym podzbiorem zbioru {1,2,...,n}, gdzie

k> ”TH Udowodnié, ze pewna suma dwoch liczb (niekoniecznie réznych) z A jest elementem
A.

Niech A bedzie ustalonym 10-elementowym podzbiorem zbioru {1,..,50}. Udowodnié¢, ze w

zbiorze A istnieja dwa podzbiory 5-elementowe o tej samej sumie elementow.

Pewne 10 os6b wazy razem 800kg. Czy dowolne 4 osoby sposrdéd nich moze wsigéé do windy o
udzwigu 300kg?



