MD 4 Liczby podziatu

4.1. Niech M(n) oznacza najwieksza wartosé¢ k, dla ktérej wartosé liczby Stirlinga S(n, k) jest

najwieksza. Udowodnié, ze albo
S(n,0) < S(n,1)<...<Sn,M(n))>Sn,Mn)+1)>...>S(n,n)

albo
S(n,0) < Sn,1)<...<Sn,M(n)—1)=5Sn,M(n))>...>S(n,n) .

Pokaza¢ ponadto, ze 0 < M(n+ 1) — M(n) < 1.

Wsk. Indukcja, wzory rekurencyjne na S(n, k).
4.2. Oblicz a) S(n,n — 1), b) S(n,2), ¢) S(5,3).
4.3. Oblicz a) P(n,2), b) P(11,4).

4.4. Niech n = by + by + ... 4 by bedzie podziatem liczby n. Podzialem do niego sprzezonym
nazywamy podziat n = bj+b3+... b}, gdzie b} = |{j : b; > i}| = max{j : b; > i}. Podzialem
samosprzezonym nazywamy podzial, ktéry jest rowny swojemu podzialowi sprzezonemu.
Pokaza¢, ze liczba podzialéw samosprzezonych liczby n jest rowna liczbie podziatéw liczby
n na sktadniki nieparzyste parami rézne. Wsk. Jak wygladaja diagramy Ferrersa podziatow

samosprzezonych.

4.5. Pokazaé, ze liczba podziatow liczby n na sktadniki parami rézne jest rowna liczbie podzialow
liczby n na sktadniki nieparzyste. Wsk. Kazda liczbe mozna przedstawié¢ jednoznacznie jako

iloczyn liczby nieparzystej i potegi 2.

4.6. Ile jest uporzadkowanych podzialéw liczby n na k sktadnikow (tzn. ciagéw b = (by, bo, . .., bg)
takich, ze by, by, ..., by > 0 oraz Y% b; = n).

4.7. Pokaza¢, ze liczba rozkladéw liczby n na nie wigcej niz k sktadnikéw jest réwna liczbie

rozktadow liczby n + @ na k nieréwnych czedci.

4.8. Pokazaé, ze liczba rozktadéw liczby n na sktadniki parzyste jest rowna liczbie rozktadow, w

ktorych kazda z liczb wystepuje parzysta liczbe razy.

4.9. Pokazac, ze liczba rozktadéw liczby n na sktadniki nieparzyste jest réwna liczbie rozktadéw
liczby n, w ktérych kazdy sktadnik, poza najwiekszym wystepuje parzysta liczbe razy, zas
najwickszy sktadnik wystepuje nieparzysta liczbe razy.

4.10. Pokazaé, ze P(n,3) réwna sie liczbie rozktadéw liczby 2n, na trzy sktadniki, wszystkie mniej-

sze niz n.



