MD 6 Funkcje tworzace

6.1 Na ile sposobéw mozna wybra¢ 11 jabtek
z koszyka, w ktorym jest 4 antonéwki, 3 mali-

néowki i 6 papieréwek?

S
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6.3 Znalez¢ funkcje tworzace nastepujacych cia-

(—4)™.

gow:
1, n=0,1,...,N,
a) a(n) = " )
0, n>N
+1, n=0,1,...N,
b)am)=4 " " ,
0, n>N+1
&) a(n) = (n+1)(n+2), n=0,1,...N,
0, n>N+1 ’
d)a(n)=a", n=0,1,2,...,
e)a(n)=an, n=0,1,2,...,
f) a(n) =n? n=0,1,2,...,
g) a(n) = nk7 n = 07 1’27 b
h) a(n) =na", n=0,1,2,...,
0, =0,
Dam) =4 o
e, n>0
0, n=0,
j) a(n) = { o
e n>0

6.4 Znalez¢ funkcje tworzaca F'(z) ciagu A,, wie-
dzac, ze funkcja tworzaca ciagu a,, jest f(z) oraz:
a) A, = apy1,n=0,1,2,..,

b) A, = apik, n=0,1,2,..., ke Nt
—an,n=0,1,2,...,

d) A, =n-a,,n=0,1,2,...,
) An:{ Ap_1, n=1,...,
0,

n=>0

6.5 W sklepie sa 2 pary skarpetek biatych, 3 nie-
bieskich, 4 zielonych i 1 czarna. Na ile sposobow

mozna kupi¢ 1,2,...,10 par skarpetek?

6.6 Na ile sposobow mozna kupi¢ 52 litréw soku
jesli sg dostepne opakowania 1 litrowe, 2 litrowe

oraz 4 litrowe.

6.7 Korzystajac z metod funkcji tworzacych po-
daj wzor na n-ty wyraz ciggu okreslonego reku-
rencyjnie:

a) Gpyo = 2ap41 + 3a, (n>0), a0 =1, a3 =2,
b) a, = 6n + a,_1, ag =0,

C) Up = ap_1+ 2", ag = 1.

6.8 Na ile sposobow mozna szachownice wymiaru
n na 2 pokry¢ kostkami domina (wymiaru 2 na
1 - nie musza do siebie pasowaé). A na ile spo-

sobéw szachownice n na 37

6.9 Jasio zbiega ze schoddw, ktore maja n stopni.
W kazdym momencie Jasio moze przeskoczy¢ na
nastepny stopien lub ominaé¢ jeden stopien. Na

ile sposobow Jasio moze zbiec ze schodow?

6.10 Wyznaczy¢ liczbe S(n, 3) rozwiazujac réw-

nanie rekurencyjne.

6.11 Na ile sposobéw mozna umiesci¢ lwy w n
klatkach, tak ze w kazdej klatce jest co najwyzej
jeden lew i zadne dwie sgsiednie klatki nie sg za-
jete. Zaktadamy ze lwéw mamy nieograniczong

iloé¢ i przynajmniej jeden lew jest w klatce.

6.12 Udowodni¢:

a) Fppn=Fn - Fn+Fpnq-Fpq,mn>1
b) i—0 Fz’Q = Iy Foy,

¢) Xp=o For = Fany1.

6.13 Ile jest uporzadkowanych trojek (A, As, A3)
takich, ze Ay, Ag, A3 C [n] 1 AJUA U A3z = [n]?



