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Zagadnienie przydziatu

Istnieje mozliwo$¢ obsadzenie n stanowisk roboczych przez n oséb (pra-
cownikéw). Znane sa efekty pracy j-ego robotnika na i-tym stanowisku.
Efekty moga by¢ ocenione pozytywnie (np. wydajnosé, wartos¢ produkeji
w przeliczeniu na jednostke czasu) lub negatywnie (np. liczba brakéw, czas
wykonywania pracy, koszty zwiazane z wykonywaniem pracy). Efekty te
dane sa macierza C' = [¢;5] (4,7 = 1,...,n). Nalezy przydzieli¢ pracownikéw
do poszczegdlnych stanowisk tak, aby zmaksymalizowaé¢ pozytywne badz
zminimalizowa¢ negatywne efekty pracy calego zespolu. Zaktada sie tu,
ze kazde stanowisko moze by¢ obsadzone przez jednego pracownika, a tym
samym kazdy pracownik moze pracowa¢ na jednym stanowiku.

Rozwiazaniem tego problemu jest kwadratowa macierz permutacji X =
[zi;] (i,j = 1,...,n), przy czym x;; = 1, gdy j-emu pracownikowi zostanie
przyporzadkowane i-te stanowisko i x;; = 0 w pozostalych przypadkach.
Tak zdefiniowana macierz X , nazywana macierza przydziatu, jednoznacznie
wyznacza pewien przydzial stanowisk poszczegélnym robotnikom.

Model matematyczny zagadnienia przydzialu
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przy ograniczeniach
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Algorytm wegierski (D.Koniga) (funkcja celu jest minimalizowana)

Etap 1 Przeksztalcanie macierzy C do takiej postaci, by w kazdy wier-
szu 1 w kazdej kolumnie wystepowalo co najmniej jedno zero — od
kazdego wiersza odejmujemy jego najmniejszy element i, jezeli trzeba,
to nastepnie od kazdej kolumny odejmujemy jej najmniejszy element;

Etap 2 Skre$lanie w przeksztalcanej macierzy wierszy i kolumn zawieraja-
cych zera — jezeli najmniejsza liczba linii niezbednych do pokrycia
wszystkich zer jest mniejsza od wymiaru n, to etap 3; jezeli liczba ta
jest réwna n, to etap 4;

Etap 3 W biezacej (przeksztalcanej) macierzy C' znajdujemy najmniejszy
nieskre$lony element i ten element: (a) odejmujemy od elementéw
nieskreslonych; (b) dodajemy do elementéw podwdjnie skreslonych.
Elementy skre$lone jedng linia zostawiamy bez zmian; powracamy do
etapu 2;

Etap 4 Ustalanie rozwiazania optymalnego — w macierzy X jedynki umiesz-
czamy tylko na tych polach, na ktérych w przeksztalconej macierzy C
wystepuja zera (przy ograniczeniu, ze w kazdym wierszu i w kazdej
kolumnie ma wystepowa¢ tylko jedna jedynka).



