EczamMIiN z MANA 18 CZERWCA 2025 R.

1. a) Wyznaczy¢ (jedli istnieja) ekstrema lokalne funkcji f(x,y) = 22 + 2y? — 2y — 3z — 2y.
ODP. jedno minimum f(2,1) = —4
b) Obliczy¢ najmniejsza 1 najwigksza warto$é tej samej funkcji w domknigtym (czyli
wzietym razem z bokami i wierzchotkami) kwadracie o wierzchotkach (0,0),(3,0),(3,3),(0,3).
Obp. f(2,1) = —4, f(0,3) = 12

2. Obliczy¢ caltke funkcji f(z,y) = xy po pieciokacie o kolejnych wierzchotkach (0,0), (4,2),
(172>7(171)7(0’1)' ODP' %
3. Obliczy¢ objetosé zbioru
D={(z,y,2) eR*: 22 <y —-3<(2+2)(2—-2)}.

OpP. 871

4. Rozwinaé w szereg Taylora wokot punktu zg = 0 funkcje

4o

f(x):x2+2x—3

i obliczy¢ f2V(0). Opp. f(z) = £52, ((—3)" — 1) 2", fCY(0) = —Zt — 21!
5. Rozwinaé w szereg Fouriera funkcje f(x) réwna sin2z + |z| — 1 w przedziale (—m,7)

i majaca okres 2m.

OpP. f(z) =% —1— 2cosz +sin2z — 5= cos 3a — 52

5 ﬁcos5x—...

6. Znalez¢ rozwiazanie zagadnienia

Opp. f(z) =5e7T —3



