ANALIZA MATEMATYCZNA (MANA), ZESTAW 1

1. Poziomicg funkcji f(z,y) nazywamy zbidér rozwiazan réwnania
f(z,y) = ¢ dla dowolnego ustalonego c¢. Na przyklad poziomice funkcji
f(x,y) = 22 + y? sa okregami.
Opisaé/naszkicowaé poziomice nastepujacych funkcji:

b) f(z,y) = zy

c) f(z,y) =ay+z—2

d) fz,y) = 2% —y?

e) flz,y) =2 —ay +y°

) f(x,y) = 2% + a - vy + y* w zaleznosci od parametru a
g) f(z,y) =[] + |yl

h) f(z,y) = |z = [y]

i) f(z,y) = || +y?

i) f(z,y) = 22022 + 42022 (dlaczego z 2021 byloby trudniej?)

2. W miare mozliwoéci, by¢ moze przy pomocy komputera, narysowac troj-
wymiarowe wykresy, czyli powierzchnie z = f(x,y) powyzszych funkcji.
3. Na wszelki wypadek przypomne, ze rozwazamy tylko liczby rzeczywiste.

a) Dla jakich liczb x i y spelniajacych warunek x + y = 2021 iloczyn
xy przyjmuje najwieksza wartos¢?

b) Dla jakich dodatnich liczb z,y,z i u spelniajacych warunek
T+ y + z + u = 2021 iloczyn xyzu przyjmuje najwicksza warto$c?

c) Jakie znaczenie ma fakt, ze w punkcie b) pojawilo sie stowo ,do-
datnie”, ktérego nie ma w punkcie a)?

d*) Jakie znamy ogdlne twierdzenie, ktérego szczegdlnymi przypad-
kami sa powyzsze pukty a) i b)?

4. Wykazaé, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych z,y zachodzi

wly? 4 2%yt — 322y > 1.



