ANALIZA MATEMATYCZNA (MANA), ZESTAW 7

1. Rozwazy¢ nieskoniczona sume

z: t .t
n+1 T1.272.3 34

Obliczy¢ sume dwdch, trzech, czterech oraz (przy pomocy komputera) stu
lub tysiaca pierwszych jej skladnikéw. Czy mozna postawic¢ hipoteze, do
czego zbiezny jest ciag tych sum? Czy mozna ja tatwo udowodnic¢?

2. Rozwazy¢ te same pytania dla sumy

o0

Zgi;i+i+i+
nd—n 6 24 60

n=2

3. * Rozwazy¢ te same pytania dla sumy

z}gigf_;L+;L+;L+
— 2n(2n+1) 2-3 4.5 6.7

4. Zbadaé, dla jakich x € R zbiezny jest szereg

Z R

5. Wykazac, ze szereg geometryczny ZZO:O " jest szeregiem Taylora funkcji
f(z) = 1/(1 — z) w otoczeniu punktu zo = 0. Jaka posta¢ ma szereg
Taylora tej funkcji w otoczeniu punktu xy = 27 Jaka posta¢ ma szereg
Taylora funkcji g(z) = 1/(1 — 2z) w otoczeniu punktu zo = 07

6. Korzystajac z wyniku poprzedniego zadania, wyznaczy¢ szeregi Taylora
funkcji g(z) = 1/(1 — x)? oraz h(x) = In(1 — x) w otoczeniu punktu
zo = 0. Obliczy¢ nastepnie

n =1
i
n=1 n=1
7. Rozwina¢ w szereg potegowy w otoczeniu punktu 0 funkcje:
f(l‘) — xQe—Bac
1+
f(x) =In =2
f(x) = 1+x—2x2

8. Przedstawi¢ funkcje
x4 a2t
J(@) = B+l +r+1
w postaci sumy odpowiedniego szeregu potegowego, a nastepnie na tej
podstawie obliczyé¢ f®)(0) i £(2921)(0).



