Nieprzemienne struktury algebraiczne i ich zastosowania. Zestaw 1.

1. Przypuéémy, ze element a w pierécieniu R ma odwrotnos$é prawostronna a
nie ma lewostronnej. Pokaz, ze wéwczas a ma nieskonczenie wiele réznych
odwrotnosci prawostronnych.

2. Wyznacz centrum pierscienia M, (R) gdzie R jest dowolnym pierscieniem.

3. Niech A = C[x, 0], gdzie o oznacza sprzezenie na C. Pokaz, ze:
(a) Z(A) = Rl2?
(b) A/A- (2% +1) jest izomorficzny z C+Cj (podpierscieni kwaternion6W)
(c) A/A - (z* 4+ 1) jest izomorficzny z Mo (C).

4. Niech R bedzie dziedzinga. Jesli R ma minimalny lewostronny ideal, to R
jest pierscieniem z dzieleniam.
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5. Niech R bedzie pierécieniem réwnym A = } gdzie k > 2.

6. Niech m i m' beda maksymalnymi prawostronnymi ideatami pierScienia
R. Pokaz, ze proste prawostronne R moduly R/m i R/m/’ sa izomorficzne
wtedy 1 tylko wtedy, gdy istnieje r € R\ m takie, ze rm’ C m. Pokaz, ze
w takiej sytuacji m i m’ zawieraja jednakowe idealy pierScienia R.

7. Let R = B1&...® B, gdzie B; sa idealami R. Pokaz, ze kazdy lewostronny
(ideal) ideal I ma posta¢ I = I; @ ... ® I, gdzie I; sa lewostronnymi
(idealami) ideatami B;.



