Nieprzemienne struktury algebraiczne i ich zastosowania. Zestaw 2.

1. Niech F = End(gM) i niech nM oznacza sume prosta n kopii M. Pokaz,
ze wowezas End(r(nM)) jest izomorficzny z M, (E).

2. Czy kazdy podpierscien lewostronnie pélprostego pierscienia R jest p6l-
prosty? Czy kazdy pierscien mozna zanurzy¢ w lewostronnie polprosty
pierscien?

3. Wskaz wsrod nastepujacych Z modutéw, moduly pélproste:

Z,Q, Q/Z,Z4,Zg,212,22 X Ly X ooy lio L3P ..., 0o X Lz X ...

4. Niech R bedzie pierScieniem oraz M lewostronnym R modulem Pokaz, ze
M jest prosty wtedy i tylko wtedy, gdy M jest izomorficzny z R/I gdzie
I jest lewostronnym maksymalnym idealem R

5. Niech z,y beda elementami R takimi, ze Rx = Ry. Pokaz, ze istnieje
R-modulowy isomorfizm f : xR — yR taki, ze f(x) =y

6. Niech R bedzie pierécieniem, ktéry jest prawostronnie potprosty. Pokaz,
ze dla z,y € R, Rx = Ry wtedy i tylko wtedy, gdy = = uy dla pewnego
u € U(R).



