Nieprzemienne struktury algebraiczne i ich zastosowania. Zestaw 3.

1. Pokaz, ze dla pélprostego modutu M nad pierscieniem R, nastepujace
warunki sg rownowazne:

(1) M jest skoficzenie generowany

(2)
(3) M jest artinowski
(4)

2. Pokaz, ze jesli R jest polprosty, to M, (R) takze jest pdlprosty.

M jest noetherowski

M jest skoficzona suma prostych podmoduléw

3. Niech R bedzie dziedzina. Pokaz, ze jesli M, (R) jest pélprosty, to R jest
pierscieniem z dzieleniem.

4. Niech M bedzie skonczenie generowanym lewostronnym R-modulem i
niech F = Endr(M). Pokaz, ze jesli R jest p6iprosty (odpowiednio, prosty
artinowski), to takze taki jest E.

5. (a) Niech R, S beda pierscieniami takimi, ze M,,(R) jest izomorficzny z
M, (S). Czy wéwczas m = n i R jest izomorficzny z S.

(b) Pierécien A nazywamy pierscieniem macierzowym jesli A jest izomor-
ficzny z M,,,(R) dla pewnego Rim > 1. Czy prawda jest ze homomorficzny
obraz pierScienia macierzowego zawsze jest pierécieniem macierzowym.



